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Uloha 1. Pre kladné celé ¢islo N oznacme c1 < co < -+ < ¢y vSetky kladné celé ¢isla mensie ako
N, ktoré su nesudelitelné s N. Najdite vsetky N > 3, pre ktoré plati

NSD(N, c; + Ci+1) 75 1

pre vSetky 1 << m — 1.

Znacenim NSD(a,b) myslime najvicsie kladné celé cislo, ktoré deli obe ¢isla a i b. Cisla a, b si
nesudelitelné prave vtedy, ked NSD(a,b) = 1.

Uloha 2. Nekoneéné postupnost a1 < ap < as < --- kladnych celych &sel je vycentrovand, ak pre
kazdé kladné celé cislo n je aritmeticky priemer prvych a,, ¢lenov postupnosti rovny hodnote a,.

Dokazte, ze existuje nekonecna postupnost by, ba, bs, ... kladnych celych ¢isel takd, ze pre kazdu
vycentrovanu postupnost ai, as, as, ... existuje nekonecne vela kladnych celych ¢isel n, pre ktoré plati
an = by,.

Uloha 3. Nech ABC je ostrouhly trojuholnik. Body B, D, E a C lezia na priamke v tomto poradi
a spliuju |BD| = |DE| = |EC|. Nech M a N st postupne stredy AD a AE. Predpokladajme, ze
trojuholnik ADFE s ortocentrom H je ostrouhly. Nech P a @) st body postupne na BM a C'N také,
ze body D, H, M, P lezia na kruznici a st po dvoch rozne a body FE, H, N, Q) leZia na kruznici a st
po dvoch rozne. Dokazte, ze body P, @), N, M lezia na kruznici.

Ortocentrom trojuholnika rozumieme priesecnik jeho vijsok.
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