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Problema 1. Pentru un numar natural nenul NV, fie ¢; < ¢o < --- < ¢, toate numerele naturale
nenule, mai mici decat N si prime cu N. Determinati toate numerele N > 3 astfel incat

cmam.d.c.(N,¢; + ¢ip1) # 1,

pentru orice 1 < <m — 1.

Notatia c.m.m.d.c.(a,b) desemneazd cel mai mare numdr natural care divide numerele a si b.
Numarul a este prim cu numdrul b dacd c.m.m.d.c.(a,b) = 1.

Problema 2. Un sir strict crescator a; < az < az < ... de numere naturale nenule va fi numit
centrat daca, pentru orice numar natural nenul n, media aritmetica a primilor a,, termeni ai sirului
este egala cu ay,.

Aratati ca exista un sir by, bg, b3, ... de numere naturale nenule cu proprietatea: pentru orice sir
centrat a1, as,as, ... exista o infinitate de numere naturale n astfel incat a, = b,,.

Problema 3. Fie ABC un triunghi ascutitunghic. Punctele B, D, E,C sunt coliniare, In aceasta
ordine, si satisfac relatia BD = DE = EC. Fie M si N mijloacele segmentelor AD, respectiv AE.
Presupunem ca triunghiul ADFE este ascutitunghic si are ortocentrul H. Fie P si () puncte pe dreptele
BM, respectiv CN, astfel incat punctele D, H, M, P sa fie conciclice si diferite doua cate doua, iar
punctele £, H, N, () sa fie conciclice si diferite doua cate doua. Demonstrati ca punctele P, @, N,
M sunt conciclice.

Ortocentrul unui triunghi este punctul de intersectie a indltimilor sale.
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