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Zadanie 1. Dla dodatniej liczby catkowitej N, niech ¢; < ¢z < - -+ < ¢y, beda wszystkimi dodatnimi
liczbami catkowitymi mniejszymi niz N, ktore sa wzglednie pierwsze z N. Znalez¢ wszystkie liczby
N > 3 takie ze

nwd(N,¢; + ¢ip1) # 1

dla wszystkich 1 <i<m — 1.

Tutaj nwd(a,b) oznacza najwickszq liczbe calkowitq ktéra dzieli zaréwno a jak i b. Liczby calkowite
a i b sq wzglednie pierwsze jezeli nwd(a,b) = 1.

Zadanie 2. Nieskonczony rosnacy ciag a; < as < az < --- liczb catkowitych dodatnich nazy-
wamy centralnym jezeli dla kazdej liczby calkowitej dodatniej n, Srednia arytmetyczna pierwszych
an, wWyrazow ciagu jest réwna a,.

Pokazaé, ze istnieje nieskonczony ciag b1, bo, bs, ... liczb calkowitych dodatnich taki ze dla kazdego
ciagu centralnego ay, a9, as, ..., istnieje nieskonczenie wiele liczb catkowitych dodatnich n takich ze
an = by,.

Zadanie 3. Niech ABC bedzie trojkatem ostrokatnym. Punkty B, D, E, i C lezg na jednej prostej
w tej kolejnosci i zachodzi BD = DE = EC. Punkty M i N sa odpowiednio srodkami AD i AF.
Zalézmy, ze tréjkat ADE jest ostrokatny, a punkt H jest jego ortocentrum. Niech P i (Q beda punktami
lezacymi odpowiednio na prostych BM i CN, takimi ze D, H, M, i P sa parami rézne i lezg na jednym
okregu oraz F, H, N, i @) sa parami rozne i lezg na jednym okregu. Udowodnié ze P, Q, N, 1 M leza
na jednym okregu.

Ortocentrum tréjkgta to punkt przeciecia jego wysokosci.
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